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1 Los nameros naturales

4

\y W
* Les numeros naturales

\
Surgieron de la necesidad de contar que tenemos las
personas. Son infinitos, dado un numero, podemos hallar

el siguiente sumandole una unidad. El conjunto de

numero naturales se representa con la letra .

* Representacion de numeros naturales
Fijamos el 0 y el 1. Tomamos esta distancia como unidad y seguimos avanzando hacia la

derecha.
unidad I I I I
L1 | l | | l .‘
1 1
o 1 0] A 2 3

 Operaciones con ““mm"&“ﬁﬁ'ﬁ%mes es

Se opera de izquierda a derecha, teniendo en cuenta estas reglas:

. . . s . /
1) Se realizan primero las operaciones entre paréntesis. % % /\

2) Después las multiplicaciones y divisiones.

2
3) Por ultimo, las sumas y restas. e

Eiemblos
a)7+45+21:7=7+20+3=30

b)10e2+5-4:2+15=20+5-2+15=38

c)5¢7-(4-3)+10:5-(4+1)=587:1+10:5-5235-1+2-5=31

SLAH

d)20+10-(8+1)+6-4+(723P=20+10-9+6-4é§
. =20+10-9+24%4=49

N N N
% 7.
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Actividades

M 1. Representa en una recta numérica los niumeros del 1 al
15.

B 2. Resuelve estas operaciones:
a)10-3¢2+6:3=
b)12.2+7-8:4-2=

c) 4«3 -(6-5) +YRAwHAitdAatddsries.es
d)10+7-(4+2)+58-(6-3)=

<
VA\
3
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2 Lelacion de divisibilidad

 Muitiplos vy divisores
Dos nhumeros mantienen una relacion de divisibilidad
cuando su cociente es exacto. 6 : 3 =2 es una division

exacta.
6 y 3 estdn emparentados por la relacidn de divisibilidad.

El 6 contiene 2 veces al 3.
Decimos que 6 es multiplo de 3 y 3 es divisor de 6.

o Multiplos de un nuUMero

Los multiplos de un numero se obtienen multiplicando al nimero por los numeros
naturales. Un numero tiene infinitos multiplos porque hay infinitos nimeros naturales.
Todo numero es multiplo de si mismo-y de la unidad.

Muiltiplosdel5: 5(51);10(52);15(5°3);20(5°4)..

El 5, a su vez, es multiplo del 1 yde si mismo.

o Divisor 1Imer e &N\
visores de U numelgww.editorialdismes.es ] _ o
Los divisores de un numero lo dividen con un cociente exacto. Un numero tiene finitos

divisores, unos.cuantos divisores. Todo numero tiene al menos.dos divisores: él mismo y la
unidad multiplo de si mismo y de la-unidad.

Divisoresdel 5: 5y 1. El niumero 5 sdlo tiene dos divisores.

Divisoresdel 30: 1, 2, 3, 5, 6,10, 15, 30 . El nimero 30 tiene 8 divisores, el 1y él mismo
(30) y ademas seis numeros mas que lo dividen con cociente exacto. Fijate que los divisores

van por parejas (30y 1,15y 2,10y 3,5y 6).

e Criterios de divisibilidad

Un nimero es multiplo de 2 (es decir, divisible entre 2) si terminaen0, 2,4, 6 u 8.

Un nimero es muiltiplo de 5 (es decir, divisible entre 5) si termina en 0 0 en 5. Y multiplo

de 10 (divisible entre 10) si acaba en 0.

Un numero es multiplo de 3 (es decir, divisible entre 3) si la suma de sus cifras es divisible

entre 3. (42 es divisible entre 3, 4+,2§§Ey el 6 es divisible por 3)

Un numero es multiplo de 9 (es déC|r divisible entre 9(& Ia suma de sus cifras es divisible

entre 9. (234 es divisible entre 9 2+3+4=9) TR ) \

-
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B 3. Busca los 10 primeros multiplos.del nimero 4.

Actividades

B 4. Busca los divisores de estos numeros:

a) 25
b) 10

c)12
d) 23

www.editorialdismes.es

B 5. En este conjunto de nimeros, rodea de azul los que
sean multiplos de 2, de rojo los que sean multiplos de 5, de
verde los que sean mutiplos de 10, de negro los que sean
multiplos de 3 y de amarillo los que sean multiplos de 9.

6-9-13-15-17-20-21-24-26-29 - 30
33 - 37 - 41 ‘-‘45 48 - 50 53 58 - 61 - 64 - 69
75 - 77 80 82 - 84 - 88 - 92 93 - 95 99 - 100

LN




3 Numeros Primos-y numerocs compuestos

o Nuumeros compuestos -

Son aquellos que tienen mas de dos divisores. Ademas de ser divisibles entre el 1y entre
ellos mismos, son divisibles entre mds numeros.

El 20 es divisible entre: 1, 20, 2, 10, 4 y 5. El 20 es un niumero compuesto.

 NUImeros primos

Son aquellos que sdlo tienen dos divisores: ellos mismos y la unidad.
El 13 sélo es divisible entre: 1y 13. El 13 es un nimero primo.

Nota: el 1 no se considera primo porque sdélo tiene un divisor: el-1.

Los 10 primeros numeros primos-son: 2, 3,5, 7,11, 13,17, 19, 23 y 29.

* Descomposicionde un numero en factores primos.
) www.editorialdismes.es S
Para descomponer un numero en factores primos (expresarlo como multiplicacion de

numeros primos), procedemos asi:
1) Lo dividimos entre 2 tantas veces como sea posible (si es divisible entre 2).
2) Lo dividimos entre 3 tantas veces como sea posible (si es divisible entre 3).

3) Lo dividimos entre 5 tantas veces como sea posible (si es divisible entre 5).

4) Continuamos asi con todos los nimeros primos hasta obtener un 1 en el cociente.

36 | 2 40 | 2
18 | 2 20 |2
El 10 no es divisible

9 3 10 2 entre 3, pasamos al 5,

3 |3 | 5 |5

Lt X L 3EET

. y } /0‘ ‘

S‘.E:2-2-»3-»?,%;2&32 ‘ \<=2-2-2-5=33-5

|
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Actividades

B 6. Escribe la listade los 20 primeros niUmeros primos.

B 7.Rodea al nimero primo de estas parejas

a)dy7 c) 20y 23 e)37y45  g) 67y 68
b)12y13- d)31y36 . f)53y54 h) 79 y 80

www.editorialdismes.es

M. 8. Descompdn en factores primos estos numeros:

a) 32 a) 60 c) 75

; ]
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A Minimo comun miuiltinle de dos numeros

El minimo comun multiplo de dos humeros es el multiple mas pequeiio que tienen los dos
numeros.

o Calcular el minimo comun multiplo (forma artesanal)

Minimo comun multiplodel4yel 5: m.c.m. (4, 5)

1. Escribimos los multiplos de cada nimero y marcamos los comunes.

Multiplos de 4: 4, 8, 12, 16, 20, 24, 28, 32, 36, 40, 44, 48 ...

Multiplos del 5: 5, 10, 15, 20, 25, 30, 35, 40, 45, 50, 55...

2. Elegimos el mas pequeiio de los multiplos comunes.
m.c.m. (4,5) = 20

« Calcular el minimo comun multinlo (método é6ptime)
www.editorialdismes.es

1. Descomponemos los nimeros en factores primos.

2. Elegimostodos los factores primos que aparecen elevados-al mayor exponente con el
gue aparecen.

18 2 21 3
9 3 7 X
3 3 1
1
18 = 2x3x3 = 2x32 21 = 3x7
m.c.m. (18, 21)=2x7 x32= 126

g

N

g

n

En este caso elegimos todo%iog factores primos (2, Q 7)y el 3 lo elevamos al mayor

AN
exponente. ! )

»

4 /7.

S N N
n /
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Actividades

B 9. Calcula el minimo comtn multiplo de estas parejas de
numeros de la forma artesanal.
a)oy8 c)10y 12
b)5y7 d) 15y 20

www aditorialdiemece ac
www.eQoridaiaisines.es

M 10. Calcula el minimo comuin multiplo de estas parejas de
numeros con el método éptimo.

a)8y9 c)20y 30
b) 10y 15 d) 36y 45
ok
{:3‘ n
e
S N




P Maximo comun g]_ivisor de dos nuUmeros

El maximo comun divisor de dos niimeros es el divisor mas grande que comparten los dos
numeros.

o Calcular el maxima comun divisor (forma artesanal)

1. Escribimos los divisores de cada nimero y marcamos los comunes.

Divisoresde 6:1, 2, 3, 6.

Divisores del 12: 1, 2, 3, 4, 6, 12.

M.C.D.

En este caso, el mayor divisor (el maximo comun divisor) esel 6. M.C.D. (6,12) =6

2. Elegimos el mayor.

o Calcular el maximo Cqm’?eﬂﬁth[m&g%émimo)

1. Descomponemos los nimeros en factores primos.

2. Elegimos todos los factores primos comunes elevados al menor
exponente con el que aparecen.

18 2 21 3
9 3 7 7
3 3 1
1
18 = 2x3x3 = 2x32 21 = 3x7
M.d.D.)(18, 21) =3
En este caso elegimos solo los éc%ores primos comun ??) y elevamos el 3 al menor
exponente. \f o :\ %
4 7z,

r 4
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Actividades

M 11. Calcula el mdximo comun divisor de estas parejas de
numeros de la forma artesanal.

a)6y8
b)5y7

)10y 12
d) 15y 20

www aditarialdiem
vw.eQinoriaidais

(oY~ oY ~3
LR A2~ ) vi~ )

M 12. Calcula el maximo comun divisor de estas parejas de
numeros con el método éptimo.

a)5y 10 c)7y28
b) 8y 24 d) 12y 20
ok
o :3‘ n
€ «f
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O Los nameros entercs

e Los numeros enteros '
Existensituaciones cotidianas gque no podemos representar con los numeros enteros. Por

ejemplo, las temperaturas bajo cero o las deudas econdmicas. En estas situaciones usamos

numeros negativos (diez grados bajo cero = -109, deber 20 euros = -20€).
Al conjunto de numeros positivos y negativos le lamamos numeros enteros v lo

representamos con la letra 2.

* Representacion de nuameros enteros
Dividimos la recta numérica en dos partes, el 0 marca la division. A la izquierda situamos los

numeros negativos y a la derecha los positivos.

«— NuUumeros negativos NUmeros positivos —

| | 1 1 |
| 1 1 | |
-1 (@] +1 +2 +3

o Comparacion de numwwweditarialdismes.es
Un ndmero entero es mayor que otro si esta situado mas a la derecha en la recta numérica.

o)

D +1 +5 +10

-12 -6
-6>-12 -2>-6 +5 > +1 +10 > +5

* Valor absoluto de un numero entero
El valor absoluto de un numero entero es igual al nimero sin el signo. Se representa entre

dos barras.

<|-5|=5 | +3]=3 |+2]- 2 |-1o|=1o>

* Opuesto de un nuamero entero
El opuesto de un nimero entero es ?tfro numero entera‘con-el mismo valor absoluto pero

K ,CA
< -
3)=+3 ,‘\dp(+a)=_a C{p(+7)=_7>

P

con signo contrario.

\J

<Op (-a)=+a OQ‘(—

7 X%
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Actividades

B 13. Escribe con.nimeros enteros

a) Tengo veinticinco euros:
b) Debo diez euros:

c) Cinco grados bajo cero:
d) Treinta grados:

e) Segundo sétano:

f) Cuarta planta:

B 14. Representa en una recta numérica estos nimeros:

-10;+6;-3;+9;-5;+2;+1;-7;-4
Después ordénalos de. mayor a menor.

www.editorialdismes.es

B 15. Escribe el valor absoluto de estos numeros:

a) -25 c)+17 e)+17
b) + 50 d)-32 f)- 32

B 16. Escribe el opuesto de estos numeros:

|
£ Mok

a)-12 . .€)-3 e)+34
b) +4 LT A9 LK f)- 43
) | \}

/,/.\




A suma v resta de niimercs entercs

e Suma de numeros entexocs con el mismo signo

Para sumar numeros que tienen el mismo signho sumamos sus valores absolutos (el nimero

sin el signo) y en el resultado ponemos el signo que tenian los sumandos.
a) (+6) + (+3) + (+5)=+14 -
b) (-6) + (-3) + (-5) = -14 |

« Suma de nuameros enteros con distinto signo —

Para sumar numeros que tienen el mismo signo restamos sus valores absolutos (el nimero

sin el signo) y en el resultado ponemos el signo del nimero que tenia mayor valor absoluto.

c)(+2)+(-9)=-7 9 -2'=7 y ponemos signo negativo porque el 9 es mayor.

d) (-2) + (+9) =+/ 9 -2 =7y ponemos sigho positivo porque el 9 es'mayor.

) www.editorialdismes.es
* Desta de numeros enteros

Para restar nimeros enteros, sumamosal primero el opuesto del segundo.
e) (+4)- (+7) = (+4) + (-7)=-3 g) (-6)-(+3)=(-6) +(-3) = -9
f) (-8)-(-2)=(-8) +(+2) = -6 h) (-5)-(-9) =(-5) +(9) = +4

 Operaciones combinadas de suma v resta

NOTA: Un signo menos delante de un paréntesis cambia el signo de lo que esta dentro del

paréntesis. Un signo mas delante de un paréntesis lo mantiene igual.

Para sumar mas de dos numeros positivos y negativos:
1) Sumamos los positivos por un lado y los negativos por otro.

2) Se restan los resultados y se pone !el’signo del nimero.que tenga mayor valor absoluto.

i)7-5+2-7+8-6+449= 21-27%-6 6«

) (+43) + (-2) L(+40) “(20) =342 - 4+10‘\i3 6=7
4 7.0

r 4
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Actividades

M 17. Realiza estas sumas:

a) (+5) - (+8)= _ e)(+2) - (+7)= _
b) (-3)-(-7)= _ f)(-8)-(-1)= _
c)(-6)-(-9) = __ g) (-10) - (-5) = _
d)(-4)-(-1)= _ h) (-6) - (-12) = _

editorialdi -

B 18. Realiza estas operaciones combinadas:
a)2-4+6-8+10-1+3-5+7-9=___
b) (+3) +(-2) - (+4) - (-10) - (-4) + (-6) - (+6) = _
c)-4+6+5+7+3-2-8-12+10-1=___
d) (-8) + (+9) - (+5) - (-20) - (+10) + (-11) - (-4) = __




S Multinlicacién y.division de niameros enteros

Q.54

va
 Multiplicacion de numerocs enteros

Multiplicamos los valores absolutos del los nimeros y al resultado le ponemos el signo segun

la regla de los signos.

a) (+2) - (+9) = +18 H-N-=
b) (-3) « (-7) = +21 H -H -5
c) (+4) « (-5) = -20 H -H-1n
d) (-6) « (+8) = -48 H-=-10

PRegla de 1os signos

e DivisiOon de numercs enteros

Dividimos los valores-absolutos del los nu_me[osg_al resultado le ponemos el signo segun la
www.editorialdismes.es

f) (-8):(-2) = |
g) (+15) : (-3) = - - H
h) (-32) : (+4) = -8 H: = -3

PRegla de 1os signos

regla de los signos.

e) (+9) : (+3) =

« Operaciones combinadas

RECUERDA: En las operaciones combinadas se calculan primeron las expresiones que estan
dentro de un paréntesis, despues las multiplicaciones y divisiones y, al final, las sumas y

restas.

i) (-3) o (4-8)+ 6 (2-5)=(-3)« (:4)+ 6.0 (3)-12+(18)-

j)20-3.6+(12- 2) 5¢?4 7)+5 =20- Q «6+10:5+(-3)=
o _20 '\18+2+(3) 22-21=1
¢

7 X%
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Actividades

M 19. Multiplica y divide estos nimeros enteros:

a) (-10) o (+2) =__
b) (+9) o (+3) =__
c)(-8)«(-4)=_

d) (+7) « (-5) = _

a) (-12) : (-6) = _
b) (+25) : (-5) = __
c)(-32):(+9)=__

d) (+22): (+11) = ___

e)(-4)«(-6)=___ e)(-30):(-6)=__

B 20. Calcula el resultado de estas operaciones combinadas.

a)10-40:5= _
b) (20-5)«(3-6)=
c) (18 - 6) : 2P RGBS L smes-es
a) (+20) : (-4) + (-:3) (-7)=

b) (+6) s (5-2)+3« (10-4)= _~°
c) 6: (+3) +(-5) « (-9) - 12:4="_




P potencias de nl'lmeros enteros

* botencias
Recuerda: Una potencia es una forma facil de expresar una

multiplicacion en la que los factores son iguales.

a‘a*a*a‘a=a’ 2:2:2:2-2 =2 poselevado a cinco.

exponente
o
base— Y = a, Qs * Qs ...... Cl/|

Yv vVeces

* Dotencias de niumeroes negativos
Fijate: (-2)'=-2  (2)’=+4  (-2)*=:8 (-2)*=+16 _ (-2)°=-32

Si el exponente es par, el resultagoves.paitovialdismes.es

Si el exponente es impar, el resultado es negativo.

(—cu)"’" inar) —> positivo
(—a,)'“’ lmpan) —> negativo

 Paiz cuadrada de numeros enteros

Calcular la raiz cuadrada es hacer la operacion inversa de elevar al cuadrado.
Si b’=a entonces
Va = b \/9 e

Un numero positivo tiene dos raices cuadradas.

Un numero negativo no tiene ;aiyuadrada.

,Cn \/—9 « no existe

¢
Es imposible, ningiin ndmero al cuadrado da neéﬁti}/o, X2 = -i<_ no existe

todos dan positivo éprque s un exponente par.
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B 21. Desarrollaestas potencias y escribe su resultado.

(-10)%:
103 :

Actividades

(2)":

(-3)

45 :

(-5)*:

(-5)*:

94 .

7°:

(-8)°:

(-10)7:
10° :

www.editorialdismes.es

B 22. Calcula estas raices cuadradas si existen (con la calculadora).

4
A\

A\
N\ )
4

a) V16 e) V-25
b) V-16 f) V81

c) V-49 g) Vea
d) V3e h) V-4

£ g

%




10 eperaciones conpotencias

* botencia de un producto "
La potencia de un producto es'igual al producto de las potencias de los factores. Esto quiere

decir que:

(2-3)5=25. 3° ~ (a-b)"=a"- b |

* botencia de un cociente
La potencia de un cociente es igual al cociente de las potencias de los factores. Esto quiere

decir que:

(6:5)2=6:5 \ (a:b)"=a": b ]

 Droducto de potencias de la misima base

Para multiplicar dos potencias con la misma base, dejamos la base y sumamos los
exponentes. www.editorialdismes:

62'63=6‘ 6‘ 6' 6' 6:65 am,an=am+n |

e Cociente de notencias de la misma base

Para dividir dos potencias con la misma base, dejamos la base y restamos los exponentes.

65.62 63 ‘

* Dotencia de otra potencia
Para elevar una potencia a otra potencia, dejamos la base y multiplicamos los exponentes.
(7 5) 3 = 715
N (@")r=am*" |
{ } O“s
<N OTA (a° ) —&1 La potencia cero<d‘e 121‘ nuimero siempre es 1. >

-

0«
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M 23. Reduce a una'sola potencia estos productos y cocientes:

a)2°e2°=
b)52e5%=
c)8°«8=__
d)73.75=
e)d4’«4°=__

B 24. Rellena las casillas vacias:
a) (2+5)*=2H.50

b)  73.43<(0+ O)C

c) BY2)7=8H:20

Actividades

f25L25e)
g)5*:5%=___
h)8°:8=___
)75 7= __
4=

e) (2+8)F=[15+ [I5
f) 50« 50 (0 « O)#

g) (9:3)H=02: 02

www.editorialdismes.es

d) 202:52-(0:[O)C

B 25. Copia las expresiones destacadas de la pagina anterior.

h) 60 : 68=( : O0)

B 26. Calcula estas potencias de potencias:

a) (10°)° =

b) (5%)* =

c) (8%)*=

d) (22)° =

\J
A1 M

&) (@)ps L5

LN




Actividades de renaso

B 27. Encuentra cuatro parejas multiplo - divisor entre
estos numeros: ¢

w)
» )

0

N

Ul
..
°.

B 28. Calcula:

a) Los diez primerosvmw|éigtitosialdiddes.es

b) Los doce primeros multiplos de 2.

B 30. Calcula:

a) Todos los divisores de 18.

b) Todos los divisores de 29.

AN
% W ke and s o ¥ wn
|

1
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Actividades de repaso

31. En este conjunto de numeros, rodea de azul los que
sean multiplos de 2, de rojo los que sean multiplos de 5, de
verde los que sean mutiplos de 10, de negro los que sean
multiplos de 3 y de amarillo los que sean multiplos de 9.

7-10-14-16-19-23-28-30-31-33-35
39-40-43 -46 -47 - 51 - 56-59 - 62 - 65 - 71
72 - 81 - 82-85-87-90-91-92-93-99 -100

32. Escribe:

a) Los diez primeros niumeros primos.

b) Los nimeros primos comprendidos entre 20y 40.

www.editorialdismes.es

33. Calcula el minimo comun multiplo de estas parejas de
numeros mentalmente o de forma artesanal.

a)2y3 c)6y8
b)4y5 d)9y 10
zE'E
b A
< N
- 3
% .

K




